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due decomposizioni di A, dove A; e A’ sono ideali bilateri indecomponibili di A
per 1 <1< m, 1< j<n. Dimostrare che

1) == i

ii). esiste una permutazione ¢ € S, tale che A; = AVt €{1,2,...,n}.

2. Sia M un A-modulo sinistro. Dimostrare che esiste un A-modulo sinistro libero
tale che M ¢ isomorfo ad un quoziente L/N dove N é sottomodulo di L.

3. Sia M é un A-modulo sinistro artiniano e noetheriano. Dimostrare che

i). M é una somma diretta @i un numero ﬁnito) deijsottomoduli indecomponibili;

ii). M ¢ indecomponibile se e solo se End4M ¢ un anello locale.

4. S1a M uno spazio vettoriale a coefficiente in un corpo D. Un sottoinsieme X C
EndpM viene detto denso se per tutti i sottoinsiemi {u;,u2,...,u,} C M e in
corrispondente {vy,vs,...,v,} C M esiste un elemento z € X tale che zu, =
v;, Vi € {1,2,...,n}. Dimostrare che, se A é un anello semplice, allora A é un
sottoanello denso di Endp M per qualche spazio vettoriale M a coefficiente in un
corpo D.

5. Sia A un anello semisemplice. Dimostrare che

). il numero degli ideali bilateri minimali, che non contiene alcun ideale bilatero
di A non-banale, ¢ finito:

ii). ogni elemento idempotente primitivo appartiene ad un ideale bilatero mini-
male di A;

iii). ogni A-modulo ¢ isomorfo ad una somma diretta dei moduli di forma Ae dove
¢ ¢ un elemento idempotente in A.










Esercizi delle Rappresentazioni del gruppi

1. Sia G un gruppo finito. Dimostrare che G é abeliano se e solo se tutte le rappre-
sentazioni rriducibili di & a coefficienti in C ¢é di grado 1.

2. Dimostrare che il numero delle rappresentazioni immducibilrnon-equivalenti di un
gruppo finito a coeflicienti in un campo é finito.

3. Dimostrare che le rappresentazioni irriducibili reali di un gruppo ciclico infinito
G hanno gradi 1 oppure 2, e esistono un numero infinito delle reppresentazioni
irriducibili reali non-equivalenti di G. ~

4. Sia G un gruppo finito e sia {x, X9, - - -, X» } I'insieme dei caratteri irriducibilidi G a
coefficienti in C. Sia H,, = {g € Glxi(g) = x{1¢)}. Vi € {1,2,...,r}. Dimostrare
che L

{NCGIN«G}={{HWlI C{1,2,...,1}}.
.- icl
Dire se & possibile usare la tabella di carattere di G a determinare la risolubilita
del gruppo G.

5. Dimostrare che le rappresentazioni reale continue di un gruppo topologico compatto
¢ completamente riducibile, senza usare la misura di Haar.













