
Esercizi – Capitolo 3

Esercizio 3.1 Sia T ∈ L (H) nilpotente, cioè esiste N ∈ N tale che TN = 0. Dimostrare
che I − T è invertibile.

Esercizio 3.2 Nei seguenti casi determinare dimkerT e codim imT :

1) T = d2

dx2 : C 2([a, b]) → C ([a, b]).

2) T = d2

dx2 : C 2(S1) → C (S1).

3) T ∈ L (ℓ2(N)) con T (x1, x2, x3, . . .) = (0, x2, x3, . . .).

Esercizio 3.3 Sia T ∈ L (Cm,Cn). Determinare l’indice di T .

Esercizio 3.4 Siano Tj : H → Hj, j = 1, 2, lineari. Dimostrare che

(
T1

T2

)
: H →

H1

⊕
H2

biiettivo ⇐⇒ T2 : H → H2 suriettivo e T1 : kerT2 → H1 biiettivo.
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